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科研費の分科・細目：数学・数学一般（含確率論・統計数学） 
キーワード：流体，数学解析，数値解析，渦運動，多孔質媒体流，緩和振動，不安定性，自由

境界問題 
 
１．研究計画の概要 

流体の挙動を数理的な側面から解析する計
画であり，一般的な流体を扱うのではなく，
次の特殊な状況に特化する． 

(1) 渦点問題：渦点の強さと初期位置にある
対称性を仮定した場合を扱い，その挙動
の解明を行う．少数の渦点や少数に帰着
できる場合を主に扱う． 

(2) 渦層，渦輪，渦領域の問題：弱非線形不
安定性の解析や渦構造不安定化の非線
形ダイナミクスに関して研究を行う． 

(3) 1～2種類の流体問題：流体の挙動の解
析のための数値計算法について，保存
すべき物理量の保存性や，効率的かつ
自然な界面決定に着目して，数値計算
法の開発と研究を行う．また，多孔質
媒体流などの界面や移流拡散を有する
問題に対する数学的，数値的な研究を
行う． 

 
２．研究の進捗状況 
上記の研究計画の概要の番号に対応させて，
進捗状況を次に記載する． 
(1) 平面上の渦点群の挙動に関して，7 個の

場合にも緩和振動することを発見し，数
学的な裏付けをした．5 個の渦点の有限
時刻での衝突についての数学的，数値的
な結果を得た．また，標準的な数値解法
よる数値解の中に衝突に関する幻影解を
捉え得る例を数値的に示した．球面上の
渦点について，N-ring の挙動の力学系の
基本構造を明らかにするとともに，非自

己相似衝突解を発見し，縮約理論を用い
てカオス的軌道の存在を示した． 

(2) 渦輪の挙動に関して，トポロジー的な拘
束のもとで，ある変分によって渦輪の進
行速度が得られることを示した．楕円流
について弱非線形解析を行い 2 種類の振
幅方程式を得た．一定速度で運動する定
常渦流れとエネルギーの極大極小性との
関係を示し，軸対称渦輪の進行速度の高
次補正項を導出した．渦輪の不安定性を
非線形領域において捉えることに成功し
た．ある極限での渦輪の渦度分布の表現
と，ある状況での渦輪の進行速度と消滅
するまでの移動距離の決定を行った．ら
せん渦における短波長安定解析による曲
率不安定性の存在を示した． 

(3) 流体の Stokes 系に現れる界面問題に対
する有限要素法を開発し，その収束性を
示した．混ざらない非圧縮性の 2 流体問
題に対する高い質量保存性を有する有限
要素法について，近似解の誤差評価およ
び収束性を得た．流体問題において頻繁
に現れる移流項の性質を拡散項と対比す
るため，drift-diffusion の一例である走
化性モデル方程式について，拡散が小さ
い場合の軸対称定常解の存在とその安定
性を考察し，極限方程式を形式的に求め
た．多孔質媒体中の流体の存在範囲に関
する数学的な結果を得た．油田の中で石
油を押し出す問題に現れる境界を捉える
ための数値解法を構成した． 
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３．現在までの達成度 
②おおむね順調に進展している． 

（理由） 
本研究は，6名の研究分担者（平成 20年度

からは連携研究者）の協力のもと，いくつか
の特殊な挙動をする流体問題に関して研究
することを目的として，開始された．手法は
数理的なものとし，数学，物理学，数値シミ
ュレーションなどを使って行うこととした．
研究期間 4年のうち，3年を経過した現在， 
(1) 流体の１つの挙動である渦点群に関し

て，新たに興味深い結果が得られたこと．
特に今までに得られた緩和振動，衝突や
カオス的な挙動は新たなもので，今後の
渦挙動解明に向けた意義と重要性があ
る． 

(2) 渦や流体の不安定性について，数学的，
物理学的な手法を用いて，いくつかの特
殊な場合の解析に成功した． 

(3) 数値解法に関して，流体の保存性や自由
境界（移動境界，界面）の再現を主たる
目的としたものが開発され，効率的で信
頼性がある数値シミュレーションに寄
与できた． 

(4) 多孔質媒体流に関して，流体の存在範囲
の挙動に関する数学的解析や，自由境界
を捉える数値解法の開発が行われた． 

(5) ある移流拡散問題の解の挙動に関する
数学的な結果が得られた． 

であり，当初計画に即した研究が順調に進ん
でいるといえるため． 
 
４．今後の研究の推進方策 
 本研究は残り 1 年であり，まとめの段階を
迎えている．研究計画の概要に記載した (1)
～(3) の項目に関して研究を続行し，今後の
課題の整理も含めて，まとめを行いたい．当
初計画段階では，研究期間中に，進捗状況に
よっては，(1)～(3) の再編統合の可能性を考
えたが，順調に研究が進んでいることもあり，
その必要性はないと判断して，昨年度までの
体制で研究を続行する．研究計画の変更ある
いは研究を遂行する上での問題点は，現在の
ところ，認められない． 
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