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研究成果の概要（和文）：代数的符号理論の重要な対象としてself-dual code があり、代数的および組合せ論
的な研究が活発に行われている。本研究課題では、self-dual code を研究対象の中心とし、最小重みの大きな 
self-dual code の構成を精力的に行うだけでなく、optimal unimodular lattice の構成を行った。Hadamard 
行列の self-dual code を用いた特徴づけも行った。
近年、暗号理論などへの応用により注目を浴びつつある LCD code について、基本的ではあるが重要な分類と構
成についての成果を得た。

研究成果の概要（英文）：Self-dual codes are an important class in algebraic code theory.  Both 
algebraic and combinatorial studies have been done.  In this research project, I focus on self-dual 
codes.  I constructed good self-dual codes and optimal unimodular lattices.  Some characterization 
of Hadamard matrices using self-dual codes was given.  Recently, much work has been done concerning 
LCD codes for applications in cryptography and other fields. I made classification and construction 
of LCD codes, which is a basic but important subject.

研究分野： 代数的符号理論

キーワード： 自己双対符号　組合せデザイン

  １版

令和

研究成果の学術的意義や社会的意義
誤りが発生する通信路において信頼性が高い情報伝達を行うための理論が符号理論である。代数的符号理論は符
号化の部分に現れる組合せ構造としての符号を代数的な立場で研究を行う。
self-dual code は代数的符号理論の重要な対象であり、本研究課題では、それ自身の研究だけでなく、他の分
野への関連に着目して、精力的に取り組んだ。符号自身が取り扱いやすい構造をしているためにより難しい構造
の研究に役立つ。
また、この先の実用化技術となりうる符号理論の研究が必要だと思っており、近年、暗号理論などへの応用によ
り注目を浴びつつある LCD code についての研究を本格化させた。

※科研費による研究は、研究者の自覚と責任において実施するものです。そのため、研究の実施や研究成果の公表等に
ついては、国の要請等に基づくものではなく、その研究成果に関する見解や責任は、研究者個人に帰属します。



様 式 Ｃ－１９、Ｆ－１９－１（共通） 
 
 
１．研究開始当初の背景 
符号理論は 1948 年の C. Shannon の論文に端を発し、誤りが発生する可能性のある通信路
において、いかに効率よくかつ信頼性が高い情報伝達を行うことを研究する分野であると
言える。その中でも、代数的符号理論は、代数的組合せ論とも密接な関係があり、主に通信
路の数理モデルにおける符号化の部分に現れる組合せ構造としての符号を代数的な立場
（手法）で研究を行う符号理論のことである。 
代数的符号理論の重要な対象として self-dual code があり、代数的および組合せ論的な研
究が古くから活発に行われている対象である。本研究課題では、研究代表者がこれまでに精
力的に研究を行って来た self-dual code を研究対象の中心とした。組合せ論の研究におけ
る基本的なテーマでもある存在性と分類問題について取り組むことが重要であると思われ
ていた。 
研究代表者の所属する東北大学大学院情報科学研究科では、情報科学を基礎とした学際研
究が活発に行われており、次世代の情報化社会の基盤技術の開発も一つのテーマになって
いる。そのような環境にいることから、１０年先の実用化技術となりうる次世代の（量子）
計算機や（耐量子計算機）暗号などの基礎理論としての符号理論の構築が必須であることを
感じている。これまでの研究で扱っている対象に加え、Hadamard 行列などの組合せ構造や
unimodular lattice などの代数構造との新たな関連を確立させる、未だ発展途上であり大
きな可能性を秘めている他の分野との関連に着目した self-dual code を主とした研究に
より、さらに視野を拡げて代数的符号理論の総合的な発展を目指す、このようなことが重要
であると思われていた。 
 
２．研究の目的 
代数的符号理論の重要な対象として self-dual code があり、代数的および組合せ論的な研
究が活発に行われている。本研究課題では、研究代表者がこれまでに精力的に研究を行って
来た self-dual code を研究対象の中心とし、組合せ論の研究における基本的なテーマであ
る存在性と分類問題について、他分野との関連を視野に入れて、取り組むことを研究の目的
とする。 
特に、整数論との関係も深い unimodular lattice や、組合せデザイン、Hadamard 行列を中
心とした組合せ構造との関連を重視するのはもちろんのこと、self-dual code の新たな研
究対象への応用（関連）を確立することに取り組む。また、最近、暗号理論への応用が見つ
かった linear complementary dual (LCD) code や代数的符号理論の範疇に留まらずに新た
な応用や実用化が期待される quantum code（量子符号）などの研究にも取り組み、新たな
る展開を目指して代数的符号理論の総合的な研究を行うことを研究の目的とする。 
 
３．研究の方法 
本研究課題では、self-dual code の構成、optimal unimodular lattice の構成および LCD 
code の分類や特徴づけに取り組むことで代数的符号理論の総合的な研究を行った。 
組合せデザインや Hadamard 行列などの組合せ構造の研究に code を用いることは古くか
ら行われてきたが、新しい研究手法として ternary self-dual code を用いた Hadamard 行
列の研究成果を得ることが出来た。 
研究組織のメンバーとの継続的な連携を基盤に、代数的な理論整備の後に研究対象を計算
機上で実現して結果を得る方法と、計算機による実験結果より代数的な理論構築を行う方
法の両軸により、研究を遂行した。 
 
４．研究成果 
まず、本研究課題の主な対象である self-dual code について、これまでの研究代表者が
行って来た研究の延長として、誤り訂正能力の高い最小重みの大きな self-dual code の
構成を精力的に行って来た。これまでに知られていなかった最小重みが２０である doubly 
even self-dual code の構成をすることが出来た。s-extremal とよばれる singly even 
self-dual code の構成にも成功している。また、新たな extremal Type II Z2k-code の構
成を行った。それだけでなく最小重みの大きな self-dual code を構成することで optimal 
unimodular lattice の構成も行うことが出来た。構成だけでなく ternary self-dual code、
quaternary Hermitian self-dual code の重み多項式に関して組合せ論的な考察を行うこ
とで新たな制限を与えることが出来た。さらに、重み多項式のどの可能性について実際に 
self-dual code が存在するかの考察も行った。この研究では、組合せ論的なアプローチが
非常に役立った。 
組合せデザインや Hadamard 行列などの組合せ構造の研究を code に関連付けて行うこと
は E.F. Assmus Jr.などによって古くから活発に行われている組合せ構造の研究の手法の
一つである。V.D.Tonchev (2022) による長さ３６の Pless symmetry code と Paley 



Hadamard 行列の研究に刺激を受けて、Hadamard 行列の ternary self-dual code を用い
た新たな特徴づけを行った。例えば Nebe-Villar (2013) で与えられた新たな ternary 
self-dual code の系列が Hadamard 行列を含むことを証明した。また、長さ３６の ternary 
self-dual code で Hadamard 行列を含むことが計算機を用いて確認された。 
 
1992 年に J.L. Massey によって導入された linear complementary dual (LCD) code は
当初はそれほど注目をされなかった code のクラスであったが Carlet-Guilley (2018) で
暗号理論の応用が見つかり、それ以降、活発に研究が行われている。これまで研究代表者は
研究の対象としていなかったが、本研究課題において、研究を本格化することが出来たのは
評価したい。具体的には、binary LCD codes、ternary LCD code、quaternary Hermitian 
LCD code に着目して構成、分類、特徴づけを行うことが出来た。また、その応用として、
新たな optimal entanglement-assisted quantum code（量子符号の一種）の構成を LCD code 
から行うことも出来た。LCD code は self-dual code と共に今後の研究の２本柱になると
考えている。 
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